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ET

L’ARITHMOLOGIE PYTHAGORICIENNE

Nous savons par Buclide (Eléments, VII, déf. 22) ce que les
mathématiciens grecs appelaient un nombre parfait : séhewn;
ap1fipds € 6 Tois dautod wépesw tzo; Gv. Un nombre parfait est
celui qui est égal & la somme de ses parties aliquoles, c’est-a-
dire de ses diviseurs y compris 1. Euclide explique dans la 36¢
proposition du IX* livre la géndration de ces nombres parfaits (1).
Nicomaque de Gérasa (Introd. Arithn., 1, 16) en connaissait
quatre, soil 6, 28, 496 et 8128; en effel

6=14243,
=142+ 447+ 14,

496 =4 + 24 48 416+ 31 -+ 62 4 124 + 248, ele.
L'expression générale établie par Euclide est en notalion
moderne :
(2:1 —— 4) 9 n-l’
ot 2" — 1 est un nombre premier.

{3) CI. Tannery, Pour hisloire de la science hellene. é4. de 1887, p. 370 et 377
{le nombre 6 appelé « holomélie o par les pythagoriciens, « suivant les lraces
d'Orphée v); Heath, Hislory of Greek Mathematics (1922), 1, p. 14-13; id., Manual
of Greek Math. (1931), p. §1-42; P. H. Michel, De Pythagore & Euclide, Paris,
Belles-Lettres (1950), p. 342336. — Voir Martianus Capella, p. 269, 25 éd. Eys-
senhardt (Teubner), et p. 260, 24 : Sesariiy vero perfectum analogicumnque esse
quis dubitel cum suis parlibus inpleatur ? Le nombre 6 fat choisi par Porphyre
pour la division en ennéades de I'cuvre de Plotin, Vila Plotini, 2% : o J'avais les
54 livres de Plotin, et je les ai parlagés en six Ennéades ; j'eus ainsi la joic de
trouver le nombre parfait six et le nombre neuf. » (trad. Bréhier).
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j ici ze nombres
Les mathématiciens ont découvert Jusqll.u icl d(?uu\tno::j bres
[ i s quan temps
i i s, soit un de plus q
faits; les cing premiers, g P s <0
]l:’lm o ’ue Staient connus au xve siecle; huit furent mtk}ur
e ), Fermi ‘anl  élabi
lés arq Joan Prestet {mort en 1670), l‘crmd'l .a)a‘ o
J G . ) ; . . p .
. e 2"“ 1 est un nombre premier : le fail z; ée [noln ;quis
ol B derniers ont élé découverls de
: Euler. Les quatre derniers
tard par Euler. L
1886 seulement, . e sont en
Les quatre nombres parfails connus des Ancien

ianoo s
uivant la formule euclidienn
eﬁ'elys 63(2’—1)2=3x2

98 == (2 — 1) 22 =T x }
596 = (28 — 1) 2¢ = 31 > 46
8128 = (2" — 1) 2¢ = 127 < 6k.

uires nombres parfails, connus

Les puissances n des a 31, 61, 89,

; 5 17. 19,
depuis Nicomaque, sont respectivement 13. 17 13
07 et 127. - .
i Avant Euclide, nous dil-on (1), nous navons a:?::n;sr:ens
age ¢crit pour la découverte des nombres parfails c;m‘
o ﬁdien' Aristote, Platon, Philolaos n'en parlm‘]t pu:uen ui;
euc g ' : ' s B
ici t parfait le nomb .
Pythagoriciens appelaien - BTy
IIJ::S jne -futre acception du mot, plus philesophique etnriers
ieuse qu’arilhmétique. Elant la somme des quatre prer ers
g‘leusbr::]s le nombre 10 formait la « série de quatre », ¢ zs o
i o i 's (2). Celte série comprend les
; elle la petite Tétractys (2).
qu-oir?s)pdonl on forme les rapporls correspondan:ls .au‘:
e i : (3). Mais le
intervalles musicaux, quarte, quinte et oc.zla\m (3). 1 ot
ombre 10 n'entre pas dans la série « parfaxt..e » gu 'sens .
zien dont la perfection nait de propriétés bien différentes (4.

J i sque, p. 281-282. Les
e, La Jeunesse de la Science grecqu AL L
(i)bCL ‘;a:r:ilgbeelt ll*ces)‘u(nnlwes « amis » nous font, dit A. Rey, « cotoyer
nombres ‘
'sti ie des nombres ». ] ) ) P
n .‘l:.‘lslufcao-u::':s:::a?::enant renvoyer, d&s sa pzfruhon, a'm 1"::::(1 :e P. Ku
i ¢ en 1950) sur Ja doctrine pythagoricienne d‘e la ’19::". ’
‘somem‘t a. Delalte, Etudes sur {a Lilt. pythagoricienne i\%T,,
1 (3Zh2l:e:ed‘llsidnre Lévy, cf. P. Boyancé, Cult:.’:ie:ﬁi\!nses (1937},
o i 51, p. 421-425,
] Antig. Class., 1951, ) i
N‘:‘:‘ :)ur :‘;itr :ln::cl?fl:étrac&s est assimilée par le « catéchisme des aco
,on

, P 948.268, et
p. 101 sq.; id.
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Cependant, dans le néo-pythagorisme d’époque hellénis-
tique et romaine, on a certainement assimilé a la doclrine de
la secte les résultats arithmologiques acquis depuis le
e sidcle et codiliés dans les Eléments d'Euclide (1). Or
nous possédons. pour les temps avoisinant I'are chrétienne,
deux documents, I'nn archéologique, I'autre littéraire, expres-
sément pylhagoriciens, ol nous voyons le nomébre parfait 28
utilisé d’une manitre encore plus révélatrice qu'on ne l'a
reconnu jusqu'ici. Ils ont été déja rapprochds I'un de I'autre,
mais nous pouvons faire un pas de plus sur la voie qui nous a
été ouverte : dans la Basilique de la Porte Majeure, si parfai-
tement élucidée par M. Jérome Carcopino, on a pu connailre
avec cerlitude quel était le nombre des confrares : il est de 28.
« Vingt-huit fois, comme Madame Strong (JHS, XLIV, 1924,
p- 97) a éié la premitre a le remarquer, a 6té reproduite, &

quelques variantes prés, I'image d'un enclos funéraire que
garde une déesse ou un dieu (2)... L'idée qui vient spontané-

tiques » a l'oracle de Delphes, et gu'Apollon est suivant le Cratyle (405 c-d) le
Dieu qui préside & 1a Musique de I'Univers dans la pensée « des hommes versés
dans l'astronomie et dans la musique ». Un autre nombre dit parfail est 81,
nombre des années de la vie de Platon, cf. Jes textes cités par P. Boyancé, Culle
des Muses, p. 253, n. 5 el 6: Sénéque, Epist., V1, 58 : « ..quia consummasset
perfectissimum numerum quem novewn novies multiplicata componeret v, et la
Vie anonyme de Platon, p. 9 W. ; Bmoev 8t =2’ évauods, xal &3 7odtou Seuvic
&m "AmoMluviaxds v Tuygdve: o. Suivent dans I'Anonyme des considérations
sur 9, nombre des Muses, dont le carré est 81, qui est aussi la quatrizme puis-
sance (Suvapodivaps) de 3, premier nombre qui ait commencement, milien et
fin. Sur Pythagore et le Dieu de Delphes, cf. les textes rassemblés par I. Lévy,
Légende de Pythagore, et J. Carcopino, La Basilique pythagoricienne de la Porte

Majeure, p. 113, n. 2, p. 381, n. 3. On trouvera dans le méme ouvrage, p. 183,

n. 2, un texte rarement cité de Pline, N. H., XXX1V, 26, rapportant qu'uni oracle
d’Apolion Pythien ordonna, au début du e s... de placer sur le Forun romain

les statues de Pythagore et d'Alcibiade, « fortissimo Graiae gentis et alteri sapien-
tissimo » (cf. ibid., p. 219, . 7). Voir auasi P. Boyancé, ihid., p. 253-261.
(1) CI p. ex. dans le trailé inédit publi¢ par A. Delatte, op. cil., p. 168,

lignes 13-14 (cf. p. 113, lignes 34 sq. et p. 235): & & véhnog o Totitos xal pdvos
Ivlov tig Gexd8oc wol; oluclow dfwovpevos pépeat (A. Delalte cite en note les pas-
sages p.raligles).

{2) J. Carcopian, op. cil., p. 249-250, CI. P- 250, n. 2: « Le méme motif revient
diz fois dans U'atrium. LA non plus, ce chiffre n'a pas di étre choisi au hasard.
1] reproduit la décade de la divine tétractys, et il assignerait & chaque groupe
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M. Carcopino, c'est que le monu-
{ oti le motif revient avec celte insislanc.c. a.pparlcrlmxt“:
e ialion funéraire formée par 28 sociétaires, ¢ 'q‘.,
une ass(’(;’,'o‘ux avait tenu @ faire placer, dans la cr?'pte qui (|s
chac“nbl iel sous I'invocation de la Divinité, une xmngo:'de . .).
i T Jes attendait tous et quele wllése lc‘u'r prépare-
sé?ultul‘e qu(; .Ole ». M. Carcopino cite ensuile l.ep:gramnfe
s i eS:)craie. (d’époque hellénistico-romaine,, placée
d’“‘t‘ét?:t:':urieux livre X1V de ' Anthologie palatine, el dont
en ——
voici (Basilique, p. 253) la trad;ct:;m .ore PP—
Polycrate. — Bienheu.reux ythagore, P e o
de: Muses, dis-moi combien d’athletes tu er;’ 'r”myure i~
j e. — .
m‘_li5°n - di ben;fll::::le:. (;fa :ois:liie;fudie l'ad{nirab!e science
ot 'd“‘e" esy L'éternelle nature est I'objet ’dcs. travaux
o mathem]a..hquc t.iéme parlie s'exerce i la médilation et;m
d:‘m o zep lus, trois femmes, dont Théano est lfx {) us
Sl‘let'we’ . y\?’ ila \‘:: n(;mbre de mes éléves qui sont‘auss.l ceux
o s I(,n manuscrit donne en marge la solution du pro-
;‘;13: l\ius::i».esle% . car la moilié plus le quart plus le sep-
me, :

eme de 28, plus 3 égale 28, ou bien, car le dernier nombre,
tieme de 23, :

L4 p e n ( / ’

] t la plus distinguée)
T ’;4 G o lon la défini-
L'é ieramme nous invite donc 3 reconnaitre, Ise el
tion erl’u;idienne, le nombre 28 sous la forme fl‘e :F.;t‘m— ; s.m. "
] “est-a-di tant qu'apdpas seheos (1),
g "°m}."’:: 1' :a::-i:e:l:\:!:'emarq?lé (p. 286-257) q\'n:
ol Campfu omme mnous l'avons vu plus haut, en ehe.
Z: _ (;‘x .:) é’ (-:——- 7 = &. Nous pouvons ajouter que le nombre

ment a l'esprit, conlinue

pa & t e
d llél‘e! ‘e maximum qu ﬂ est lniel‘dlt dc dé sder o. Ajouto“q quc ces |
e

= " . . 1 \ .
pa y n l" Ohab‘enle p
no“lb'e \y ![“'- da“’ ‘ Nlt\‘e sens p lbagorll:)e 3 nl le us ancien

{ de Varithwo-
i 'acoustique plus que
i releve de la théologie et de
dea deux sens, qui rel

métfﬁ'el‘t:é::c:li: iesnr:;r:e. Exposilion dfs cin:::)iuanm:
po(:z- la. lecture de Platon, 1, 32 (¢d. Dupuis, 14-77).

mathématiques uliles
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est & décomposeren 1 42 & 4 T 4+ 14, el qu'il. a é1é
choisi par les confréres de la Porte Majeure non point seule-
ment comme multiple de 7 mais comme nombre parfait.

M. P. Boyancé (Le Culte des Muses, p. 267), qui transcril lui
.aussi I'épigramme Anth. Pal. XIV, 1 et cite les déductions de
M. J. Carcopino, reléve en outre que d'aprés Athénée (éd.
Kaibel. I, p. 9, lignes 15-16) le nombre des pariicipants au
Banquet de Platon aurait ét6 également de 28. On ne sait
d'ailleurs pas ot Athénée u pris ce nombre, qui ne semble pas
correspondre & la réalité (1) : mais dans l'esprit des commen-
tateurs anciens, le choix de ce nombre a di toujours dtre guidé
par les mémes raisons. Ajoutons encore, puisqu’il est question
de Platen, dont les rapports avec le Pylhagorisme sont a
la fois si évidents et si discutés, que la Républigue (VIII,
546 b), avant de donner le fameux nombre de la génération
des hommes, dont Mgr Dids a découvert I'explication défini-

tive (2), dit que « pour la généralion divine, il y a une période
qu'embrasse un nombre parfait ». Quel est ce nombre par-
fait > Platon ne donne pas d'autre explication, etil n’y a aucun
moyen de savoir s'il s'agit de 10, ou de la série « eucli-
dienue » de 6,28, 496, 8128 : & son habitude, il reste dans le
vague et I'énigme, et ne désire sans doute pas que nous trou-
vions la solution (3).

Quoi qu'il en soit, il me semble maintenant que le nombre
choisi pour le total de ses membres par la secte romaine trou-

(1) Il o'y 8 pas, dana ls texte du Banguet, un seul mot qui fasse allusion au
vombre des convives; Mgr Diés me signale qu’un nombre remarquable est celui
des sept discours, ceux de Phédre, Pausanias, Eryximaque, Aristophane, Aga-
thon, Socrale et Alcibiade.

(2) Le nombre de Platon, Mémoires présentés par plusieurs savants a I'Acadé-
mie des Inacriptions, XIV, 1936, cf. p. 6 et 26,

{3) 11 ne parle qu'en passant de ce « Jdivin engendré », 8zfov Y&wztév, pour oppe-
ser le divin au mortel. Est-ce le monde, d'aprés I'interprétation de Plutarque (e
Procreatione Animae, 1017 ¢ : odx &ho xxviv Oelov vewnzov 7, Ty xdspov), et faut-
il rapprocher I'Année parfaite du Timée (39 d)° « Le nombre parfait du Temps a

accompli I'Année Parfaite lorsque les huit révolutions, ayant égalisé leurs vitesses,
reviennent au point initial. »
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vera su confirmation et ses « lettres de nob.lcssc »(1). ll:.isi b\e‘.ll‘u-
que, se souvenant peut-dlre de l:? [.)erfectlou 'du.:\o:xi ‘nn,‘ ,‘1 ':m_
qué par Platon i I' « engendré divin », on ail ( 10 '.eq e
bre « parfait » pourle nombre des enclos fmu,raul \ﬂl l.l ,;|,‘;,
aux initiés que la mort affranchit en leur offrant le .; -t,l..:,l’li_
nel : « ego sum mortis el vilae locus », selo.n l'c lext? :‘pn(sc.slt -
que cité par M. Carcopinc; (p..99;':0(')‘2;;::130:1::“‘.8 de, by
de la mort et de la vie. 1l s€ | bl :
(l:::;: ‘l)xumaine et au seuilde la renaiss.anc.e divine. Anin'sn-:: ll:;:
pas, auquel méne le chemin de totr,lhes qui tourmi en ;:a.sne‘ . .e.l
autour de la cella, n'est qu'une et:.ipe sur ltt, plan 4.l.er ‘ ; .
dans la funébre et douce image vmgt-hfnt fois appliquée I q
ses murs commence & poindre l'au.be bnenheureusei..",: ‘:e-
membres de Ja secte de la Porte Maleure. pasfent de la aer?(,':
tion humaine it la génération divine grace la mort ?Ul e“:
délivre et les « assimile & la Divinité »..smvatnt le u:to‘t .m:(e x
du Théstéte (176 b). Etre semblable & Dieu, ¢ eft « xlx‘e ];1 e ot
pieux dans la clarté de Vespril »: la !)ellc formule pla o
cienne n'aurait-elle pu devenir une maxime de fa s.e‘cle. qme.r ‘
réunissait dans la Basilique souterraine 2 .\l.our:]l, l«.e :r,lé-
renaitre dans I'immortalité céleste, et la perl'e(-.ho.n ‘e adg ..s .
ration divine est préfigurée par le nombre des fidéles a| ::;ni_
participer aux cérémonies dans .cette « Caverne » P
cienne : viogt-huit, nombre parfait (2). |
Jean Bousouer.

(3) Pour le nowmbre des 28 sénateurs de Sp.arte, présenté p:r r::nfl:‘rq:fazzlrx:
nombre parfail au sens euclidien, cf. Vw.({e Lycurgue, V, d' “.) gt
.“:‘.!A 1951, p. 210 n. 2. Mais le nombre primitif est sans fioute e;‘ ¥ s
::ren:mt le; ‘cieux rois, cf. Hérodote, Y1, 575 c_c n'est qu'assez tard qu
o coincidence avec le nombre parfait. )
o :c:\::ii?:nentre ja Caverne de Platon et la Basilique do'la ‘P:::;e
M(?lk: c:aitz d'abord par F. Cumont,a été dernidrement r;\::t;re nvn:é)i:;.e pes
e i icienne {1947), p. 9i-993 s
i La Fabulation Plalonicienne ;
e B rhlla. lis:i:::lt'lu mythe avec la théorie math'émnliqne des [‘\1‘:}!0(;"\:;!’\;.
p- 415 sq";izo:lles naintenant renvoyer & ma publ_icalwn du T;és;:m)e Pz“r ‘c,
s ‘; du tome 11 des Fouilles de Delphes (Pnr.u. de Bnccur‘.. 1-‘;] ﬁ'odon =
1'al’ww:;eece {résor, construit au 1ve s. par un disciple dv %ﬁnnlulre; mh;-e ol
Ty itecl i i i de 20 et 28 pieds. Le n J
& i a choisi Jes dimentions ; P
ci:\i?:l’ié‘ ;‘:‘h:"e::zr son utilisation architecturale, nais on reconnaitra encort
n = »
ici les deux nombres parfaits 10 et 28.



