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Historisch-literarische Abtheilung.

PSELLUS SUR DIOPHANTE.

Par

PauL TANNERY.

Le fragment gree, publié¢ ci aprés pour la premidre fois, se trouve:

1. A la Uibliothéque de 1'Fscorial, dans le manuserit r'—7JII—12,
f* 73 suiv., sous le titre: Amo zijg diopavrov dordunrinijg;

2. A Florence, dans le Laurentianus LVIII, 29, {* 196 suiv,,
ot il est an contraire intitulé: IMgoAeufaviueve mjg xar agidun-
iy efyvrniaxis pedodov tov Wélov.

Ces deux manuscrits, dont je désignerai respectivement les legons an
moyen des lettres E et F, sont indépendants l'on de lautre. Ils pa-
':! raissent provenir d'un archétype relativement fautif et difficile & lire en
% certains passages; ils semblent & peu prés du meéme age (vers le X1V« siecle)
' et -aucun d’'enx ne mérite une préférence marquée sur l'autre.
Je dois la copie du texte de Florence & l'obligeance du savant philo-
logue H. Vitelli; j’ai pris moi-méme celle du manuserit de I'Escorial.
" Ce fragment forme le début d'un extrait d'nne lettre adressée & I'un
de ses correspondants par le polygraphe byzantin Michel Psellus
(1020—11057), auquel on attribue* d'ordinaire un traité De quatuor
mathematicis scientiis, plusieurs fois édité au XVI® sidele. Dans la
suite de V'extrait, se trouve une copie littérale (avec les fautes grossidres
des manuscrits du XVI® sidcle, Parisini (1642 et 2361) de divers pro-
blémes de stéréométrie du recueil Heronis mensurae.** Psellus termine
sa lettre en refusant an contraire de renseigner son correspondant sur les

* Cette attribution, mise en donte par le premier éditenr. Arsénius de Mo-
nembasie (Venise, 1532), ne peut guéres se soutenir, ce traité étant expressément
daté, dans la partic astronomique, de I'an du monde 6516, soit 1008 apris J.-C-

** Heronis Alexandrini (Geometricorum et Stereomectricorum
Reliqniac. Ed. Hultsch, Berlin, Weidmann, 1864, pages 188 et suiv.
THist.-lit. Abthlg. d. Zeitnehr. f. Math, u, Phys, XXXVII, 2. 4
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istorisch-literarisehe Abtheilung.

PSELLUS SUR DIOPHANTE.
Par

Paur TANNERY.

Lie fragment grec, publié ci aprés pour la premitre fois, se trouve:

1. A la bibliothéque de I'Hscorial, dans le manuserit Y—I711—12,
f* 73 sviv., sous le fitre: "Amo mjc dwopavrov dordunninijg;

2, A Florence, dans le Laurentianus LVIII, 29, {* 196 suiv.,
ot il est au contraire intitulé: ITgoAupfaviueve wijc xav agidun-
Ty elyvanesns wedodov tov Pékdov.

Ces deux manuscrits, dont je désignerai respectivement les lecons au
moyen des lettres F et F, sont indépendants l'un de Vautre. Ils pa-
raissent provenir d'un archétype relativement fautif et difficile a lire en
certaing passages; ils semblent & peu prés du méme age (vers le XIV® sidcle)
et ancan d’eux ne mérite une préférence marquée sur 'auntre.

Je dois la copie du texte de Florence i l'obligeance du savant philo-
logue H. Vitelli; jai pris moi-méme celle du manuserit de 1'Escorial.

Ce fragment forme le ‘début d'un extrait d'une lettre adressée & l'un
de ses correspondants par le polygraphe byzantin Michel Psellus
(1020-—11057?), auquel on attribue® d'ordinaire un tiraité De guatuor
mathematicis seientiis, plusienrs fois édité an XVI® sidcle, Dans la
suite de l'extrait, se trouve une copie littérale (avec les fautes grossiéres
des manuscrits du XVI® siécle, Parisini (1642 et 2361) de divers pro-
blémes de stéréométrie du recueil Heronis mensurae ®* Psellus termine
sa lettre -en refusant au contraire de remseigner son correspondant sur les

* Cette attribution, mise en doute par le premier éditeur, Arsénius de Mo-

nembasie (Venise, 1532), ne peut guéres se soutenir, ce traité étant expressément
daté, dans la partie astronomique, de 'an du monde 6516, soit 1008 aprés J.-C-

# Heronis Alexandrini Geometricorum et Stereometricorum
Reliquiae. Ed. Hultsch , Berlin, Weidmann, 1864, pages 188 eb stiv.
Hist.-lit. Abthlg. 4. Zeiteehr. f. Math, u, Phys. XXXVII, 2. 4
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absurdes procédés divinatoires de la lettre de Petosiris & Necepso et du
MyBidov de Pythagore.®

Dans le texte que je publie, on reconnaitra facilement les passages
littéralement copiés on fidélement transcrits, quant au sens, des Avith-
métiques de Diophante (Livre I, déf. 1, 2, 3). Jai fait d'autre part
ressortir, en espagant les caractéres, certaines additions faites par Psellus
et dont l'importance pour Il'histoire des mathématiques est considérable;
je considére comme trés-probable que Psellus a emprunté ées additions & des
scholies marginales de l'exemplaire de Diophante qu’il avait tous les yeux.
L'auteur de ces scholies avait, de son coté, da utiliser sar éerit sur
I'aritbmétique (ou plutdt la logistique) d’Anatolins d’Alexandrie, lequel
vivait dans la seconde moitié du IIT: siécle de notre ére.**

L'existence d'un manuscrit de Diophante portant de pareilles scholies
est d’ailleurs prouvée par le fait qu'unme annotation marginale, dérivant
d’'une nomenclature due & Anatolius, a, par suite d'une confusion, passé¢ dans
le texte de Diophante et entrainé une corruption que permet de corriger
strement Vextrait de Psellus (voir les notes f et 1 du texte).

Tlaguowratyy magéyerar yoelav tff natd todg dorduovs olkovouis
xal 1) xer Alyvmriovg tév doiducv? pédodog, 0L fg olzovousitar Ta
nate Ty avakvrgy® meofiquera. Aei 0¢ Gt m@dTov natavoiswr TG TGV
neg avroic dotPudv Ovomara xai wive SUvepw Exacrov xéxtniart on
yag meg avroic, ¢ 08 el mag quiv, povdg xed iy Eraorov TV
Bvrov v Aysrm®: dgidpog OF mag avrois IStaivegov Aéperar 6 pndiv piv
idiwue xyoduevog, Fwv 0t v favrg alijog povddwv dogiorov”) madeitar
0% avroic? ¢ dotPudg ovrog zel mhsvod.

Avvapig 8¢ detwv Oray Jgs\‘}pdg éﬁp’Eewm'v xokkummﬁmﬁﬁﬁ TovT0 OF
wodeivar %ol TETQUPWVOC ozgtﬂ,uog ¢l oty vmedéueda tov doidudy wovddaw
B, 1 dvvepis ¥orar povaﬁaw J.

Kvfog ¢ dotwv Grav cgududg éml miv Guch.tw nokkumlmmuﬁﬂn oiov
vmodwpete Tov doLduov wovddov B 7 évvauzg atros ta 0 fdv il v
mhevprv Te ﬁ nohhamhaciacds, yevijoerar 6 9 agtﬂ,uog”), og 01 xvfoc dori.

dvvapodvvapg §¢ dorwv Grav of Sveps iy fovnly mokhamhastao i
ofov % 0 i’ fovryv?) zol y:’verm. ¢ 1.

Avvapouvﬁog 0¢ Zotww® Grav n dvvapte émi xvfov mollemleciaciy *
@omneg 0 o énl tov a %ol piveren iﬁ xai zedheitar dhoyog?) modrog

* Voir ma Notice sur des fragments d’onomatomancie arith-
métique (Not. et Extr. des mss. XXXI,, 1885),
## Je considire commeun méme personnage le maitre de lamblique et Pévéque de
Laodicée; voir mon ouvrage: La Géom. grecque ete. (Paris, Ganthier-Villars 1887).
a) xer’ alyvnriovs tov doitucy I adyvwrieny B ) dvdlvew B ¢) nel I
goze I/ d) of Euclide, VII déf. 1. F éorit Exceare et omeb 2v + F omet zdév dvrow
¢) piv om. I ) Mot du texte de Diophante, auquel est substitué dans les ma-
nuscrits de cet auteur celui d’#loyog (von Note 1) ¢) evzig 17 h) deifiudg om. Jo
1) ég’(avant Eevew) om. F ) 6 om I k) dozew om, 7 1) I' a en marge le glos-



PSELLUS SUR DIOPHANTE. 43

S Al i e e e e e A A e P o A A A P i . S P o i

(ot yag rergdywvds Zomw ovre xvfog) natl doLPudg mépmrog mMe G-
to¢™ ydo dmwhovg") doitPuog’ devregog dvveptg toitog xvfog:
téragroc dvvepodvvauie' sal méumwrog odrog ¢ dvvapdxvfog.

Kuvfoxvfog 8¢ oty Gray #¥fog ¢ fevrdy moldemhociacdec doLdudy
'Jmm’ﬁ’n.

"dhoyog 8% devregog qorPuoc d6TiviTay dvvaptg émi &hoyov
moGrov moldlamwhasiasdy mig ydo dvvdptwg olone wovddwv &, e
elonrar, o0 0F modtou dhdyov wovadwv AB, t0 vx aviev orar wovédwy

oxn, Omep xudeivar dhoyog devregog” xakeitar 0% 09 wUrdg xel doidpog
EBdopog.

Teroamdy 0t dvvepis &etiv Grav dvvapig éni xvfidevfoy
mwohhenhacracdn.

KdiBog 8% 2iehinros Zoriv Grav ddvapeg #mi &hoyov dev-
tegov moldhamAactacdy.

Tov Ot towovrev codudv?) xel zd duwvvpe pogie opoiwg TovTOLg
zAn@cerar tod piv doupoy corduocrov e 0F Juvvduewg Juvawostoy’Tow
0t wvfov xuPogiov zig 82 Svvapodvviusng dvvapodvyeuosrdy' rov 0t dvveno-
#vfov dvvepoxvfoszdy * Tod 0¢ zvPoxdfov xvPoxrvPfosto.

Iegr 6F wifc alyvmwrianije wedodov ravne dibpavros piv Siékafev droi-
Béorsgov, 6 0 Aopwrazog ‘Averodiog Ta cuvexvixwreta uéom e et
&xsivov Emistijpne dmokebduevog, frégmg Aopdvrov? cuvontirwrera”) mgog-
cpwvnae wai & g o dvrevdey usdodovs sidely, ta mpofarhopeve dvioig v
roig dupérgotg Emiyocppacy dodunmind meofhjuare capésrare iahvgeis*
te plv pdp rovrey Sedvezar due Tovde Tov Drmgrperog Tig elyvmrienic
dvalveswg, to 0: O frégov el ydo Tov mooPefinuévov coidpdv diskeiv
v dmrglre 20y 1 &v émreragra v dv Erégwm rowvte xal dnd The TolavTyg
Srarpboswg evovvomrov 10 moofeBAnuévov yevieetar. Kel tevte plv ni
togovTov Gor',

Je crois inutile de donner une traduction de ce texte tros-facile a
comprendre. Je me bornerai done & quelques remarques sur les points
essentiels. y

1. Les expressions »f xzor Alyvmrlove pédodog, 9 elyvmriony avelvoig,
appliquées 4 ce que mnous appelons la méthode algébrique de Diophante,
soulivent un probléme d’autant plus grave gqu'on ne peut guéres les croire
forgées par Psellus.

s T

stme dvalriog, m) Fa modvor et ensuite devzsow, roizov, Téragrov, méumroy (xal
€tant omis), 7 o de méme zeirov et rézagroy n) dnids EF o) 6 om, E p)zov
at TowvToy I r@y gk werd tow 1 q) Eripe Awgpdvre F1, comme si Anatoliug
avait dédié son ouvrage & un second Diophante, sens que je crois peu admissible;
IS on pourrait peut Gtre conserver diogdvre, en faisant régir ce mot par mods,
qur marquerait une addition (4 Diophante) 7} cvrexnixwzare 2 (comme & la
ligne précédente s) cot om. I,
4 %
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Dans la scholie mathématique sur le Charmide de Platon, que je
crois empruntée i Anatolius®, on lit sur la logistique: wéon 0 evrie
ab ‘EMyvinat set Alyvnniarel wehovpevar pédodor dv morhemhaciacuoic wei
wegropoig %.v.&. Mais il semblerait qu'il s'agit 13 de tout autre chose, c'est-
a-dire de différents procédés de calecul pour les opéralions élémentaires,

Fant-il, d’aprés le fragment de Psellug, entendre que la méthode
tgyptienne pour les multiplications et divisions de la scholie
du Charmide consiste essentiellement dans la distinction et la nomenclature
des diverses puissances successives de linconnue et de leurs inverses, et dans
les relations cui subsistent entre elles pour leurs produits et leurs quo-
tients? Mais on peut opposer a cette hypothése le grave témoignage
d’un auteur certainement antérieur & Anatolius et trés probablement & Dio-
phante. Les Philosophumena®* attribuent en effet & Pythagore la
série des sept degrts de l'unité an cubocube (sixime puissance), clest i
dire la seule série que reconnaisse Diophante,

Je suis done porté & croire que le commentatenr de Diophante qui aura
compilé Anatolius, a fait quelque confusion sur le sens dans lequel ce
dernier a pu employer 'expression de méthode égyptienne.

2. Quoiquil en soit & cet égard, le fragment de Psellus nous prouve
clairement que la série des sept degrés de Pythagore et de Diophanfe avait
¢té prolongée jusqu'd dix par Anatolins et que celui-¢i avait soit pro-
posé soit an moins mentionné une nomenclature différant essentiellement,
sur certains points, de la seule que nous connaissions d’aprés Diophante.

Cette nomenclature, incomplétement rapportée par Psellus, est la sui-
vante:

Anatolius, Diophante,
0 Mowvac. wovds.
1 mediros agrduce — aorduoc (dndovs) — mhevod. — dordude.
2 Jevtegog dotduog —-~tstgrz'ymv05‘-ﬁﬁ:my:g. dvvaue,
3 rolrog  dorPpog — zifog. % fog.
4 réregrog apiPuog. — duvapodvveus. dvvapoduvaguis
D néumrog dorPudg — dhoyog modtog. dvvaponufiag
6 Exrog dorfpog. — ? zvfoxvfog.
T ¥Pbonog corduds. — dhopog devregog

8 (Oydoos doituds) — verpamdhi dvvauig.
9 (Bvvarog dorBuog) — xvfog ehinzas.

Cette nouvelle nomenclature est d'aillenrs elle- méme double; sous une
forme, elle exprime aussi nettement que possible la notion des puissances
successives, classées daprés leur degré. Il eaf suffi de traduire cette notion
par un symbole appropri¢ pour obtenir la notation exponentielle.

* Voir ma Géometrie Grecque, p. 4, 8.
* Doxographi Greeci éd. Diels, p. 557, 4.
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Sous la seconde forme, la nomenclature d’Anatolius a une singulitre
relation avee celle des algébristes italiens de la renaissance qui dénommaient
les puissances d'apres la composition en facteurs de leurs exposants (et
non, comme Diophante, d'aprés la composition additive de ces exposants).
Le rapprochement s'impose particulicvement pour la dénomination des
puissances 4 exposant premier; &hoyogc mowrog =relato primo; &iopog
devregog =relato secondo. Il y aurait ¢évidement a rechercher si entre
ces deux nomenclatures, il n'y a pas en un intermédiaive arabe, encore
inconnu,

3. 11 semble ressortir inéluctablement, tant du témoignage du scho-
liagte copié par Psellus, que de la différence des nomenclatures dont nouns
venons de parler, que Diophante a composé son ouvrage avant qu’Anato-
lius ait rédigh le sien. Le fait a son importance, puisque l'époque de
Diophante n'est déterminée par des preuves suffisantes qu'entre Hypsiclés
(II* sidele avant notre ére) et Théon d’Alexandrie (IV® siécle de notre éve).

J'estime d’ailleurs que si Diophante avait vécu assez longtemps avant
Anatolius pour que sa réputation ait été assise comme elle l'était par
exemple dés le temps de Théon d’Alexandrie et d'Hypatia, les fragments
sur la logislique que mous possédons de l'évéque de Laodicée et ou il est
fait mention de problémes du genre de ceux que traitent les Arith-
métiques, contiendraient une allusion plus nette & cet ouvrage. Je
considérerais donc Diophante comme & peu prés contemporain d’Anatolius,
mais tandis qu'avant de decouvrir le fragment de Psellus, je l'aurais plutot
regardé comme postérieur, je dois anjourd’hui affirmer son antériorité.

4, La fin du fragment, dans laquelle Psellus explique, comme il la
congoit, l'usage que l'en peut faire de la méthode de Diophante, semble
devoir ¢tre laissée & son compte et non attribuée au scholiaste, comme ce
qui précede, Il ne s'éléve pas de fait an deld du probléme I, 2. Nous
savons que Léonard de Pise a trouvé & Constantinople au moins un arith-
méticien qui gardait encore la tradition des problémes d’analyse indéter-
minée. L'ignorance dont fait preuve Psellus n'était donc pas générale
parmi ges contemporains, quoique le mauvais état du texte de Diophante
et le fait que les manuscrits actuels dérivent tous d’'un méme exemplaire
du VIII® ou IX* sidcle trés-fautif, prouvent assez que cet auteur était ab-
solument négligé chez les Byzantins.

En résumé, le fragment que j'ai publi¢ ci dessus me parait soulever
des. Problémes historiques mouveaux sur lesquels j'ai indiqué mon opinion,
MAlS que je ne prétends nuellement avoir résolus définitivement. Je serais
heureux que leur discussion apportit quelque nouvelle lumiére, dont je
POurrais profiter pour l'édition de Diophante que je prépare et dont, je
Pespére, Vapparition ne sera désormais plus retardée.
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